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Tarefa 1

Conteudo: Matrizes

Fonte: LUCZYNSKI, C. C. Estagio de regéncia: plano de aula. Universidade Estadual do Parana
— Campus Unido da Vitdria. 2019.

TAREFA 1

1) Uma familia resolveu registrar o consumo de trés alimentos (em quilogramas) no
periodo de trés meses. Para isso, utilizou uma tabela para organizar os dados; os quais
foram dispostos da seguinte maneira:

Janeiro | Fevereiro | Marco
Arroz 6 4 5
Feijao 4 8 6
Carne 5 7 10

Com base neste quadro, responda:

a) Quais os tipos de matrizes que podem ser construidas a partir deste quadro?
Represente-as, e indique a ordem destas matrizes.

b) Considerando as matrizes obtidas no item (a), estas recebem algum nome
especifico? Ha alguma caracteristica entre estas matrizes? Descreva.

c) Considerando a matriz 3 X 3, obtida a partir do quadro, descreva o valor posicional
(a;;) da quantidade de feijao consumida em janeiro, de carne em fevereiro e de
arroz em margo.

d) E possivel obter o total da quantidade consumida de cada alimento? Represente e
explique seu raciocinio.

e) Considerando que a familia a cada trimestre consome a mesma quantidade de
alimento, ou seja, a quantidade de alimento consumida se repete a cada trés meses.
Qual vai ser o total de cada alimento consumido pela familia em um ano?

f) Considerando que a familia toda estava de férias, e resolveu viajar durante todo o
més de junho, logo ela ndo precisou comprar os alimentos durante este més para
consumo em casa. Qual o valor que a familia gastara com cada alimento durante o
ano?

PLANO DE AULA

Duracgéo:
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= 3h/aula
Conteudo:
=  Matrizes

Conteudos especificos:
» Definicdo de matriz;
= Representacdo e ordem de uma matriz;
= Caracteristicas das matrizes, matriz quadrada, triangular, diagonal, identidade,
nula e igualdade de matrizes;
=  QOperag¢des com matrizes, adi¢dao, subtragao, multiplicagdao por um escalar e
multiplicagcdo entre matrizes.

Ano de escolaridade:
= 2°ano do Ensino Médio — ensino formacao de docentes

Objetivo geral:
= Compreender o conceito de Matrizes, possibilitando a clareza quanto a sua
construgdo, seus componentes e as operagdes relacionadas a mesma.

Objetivos especificos:

= Definir uma matriz e sua ordem;

= |dentificar elementos de uma matriz;

= |dentificar e compreender caracteristicas que distinguem os diferentes tipos de
matrizes;

= |dentificar relagdes entre matrizes que permitem operagdes entre estas;

= Compreender as operagdes de adicdo, subtracdo, multiplicacdao por um escalar e
multiplicacdo de matriz;

= Resolver situacdes-problema envolvendo a igualdade e as operagdes de adicdo,
subtracdo e multiplicacdo de matrizes.

Recursos:
Datashow, tarefas impressas, quadro e giz.

Metodologia
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Para conduzir as aulas, sera utilizada como metodologia aulas expositivas e dialogadas
e utilizando de tarefas de cardter exploratério. Segundo Anastasiou e Alves, as aulas
expositivas e dialogadas sdo “uma exposicdao de conteudo, com a participacdo ativa dos
estudantes, cujo conhecimento prévio deve ser considerado e pode ser tomado como ponto
de partida” (2004, p. 70). Assim pressupde se que estas aulas propiciem uma maior
participacdo dos alunos.

A partir de tarefas exploratdrias, espera-se que os alunos construam conhecimento,
pois no desenvolvimento destas eles sdo instigados a desenvolver e expor suas ideias, para
gue possam elaborar conjecturas e construir conhecimento a partir da atividade inquiridora e
da reflexdo que realizam no decurso da realizacdo da tarefa proposta (PONTE, 2005).

Para que ocorra a constru¢do de conhecimento é preciso que haja uma comunicagao
entre alunos e professor, com isso é preciso que o professor esteja preparado para as
diferentes maneiras de resolucdo, duvidas que podem surgir.

Para que através das respostas o professor possa instigar os alunos para que
fundamentem e justifiquem seus pensamentos e suas ideias manifestadas, assim fazendo com
que os alunos conjecturem ideias, através de possiveis intervencdes do professor (OLIVEIRA;
MENEZES; CANAVARRO, 2013; PONTE, 2005).

Sendo assim, pode-se dizer que ao utilizar destas metodologias, através da interacao
emergente na aula, os alunos terdo um contato maior com aspectos que possibilitarao a eles
a construcdo de significados e conhecimento, proporcionando, assim, a aprendizagem.

Durante as aulas serdo realizadas as tarefas pautadas no ensino exploratério, para isso
sao dadas tarefas com a intencao de que os alunos resolvam e ao mesmo tempo construam e
conjecturem ideias, a partir da inquiricdo desenvolvida na resolucdo. A professora estagiaria
ird auxiliar os alunos na resolucdo das tarefas, mas estas intervencdes deveram ser feitas de
maneira que ndo interrompa o pensamento e as ideias dos alunos.

Estas tarefas serdo apresentadas por grupos escolhidos e apds as apresentacdes sera
feita a sistematizacdo das mesmas, para que a partir da sistematizacao os alunos conjecturem
os conceitos abordados. Em todos os passos da aula sera pedida a participacdo dos alunos, na
construcdo de ideias, para que estes expressem suas ideias, e acredita-se que através da
interagdo entre os alunos e entre estes e a professora, seja proporcionado aos alunos um
ambiente propicio para que haja a construcdo de conhecimento.

DESENVOLVIMENTO
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Serd feito uma revisdo do conteddo de matrizes até a parte de operagdo de
multiplicagcdo de matrizes. Para isso, primeiramente sera perguntado aos alunos, por exemplo:
O que eles entendem por matriz? Como se representa uma matriz? O que é ordem de uma
matriz? Entre outras perguntas relacionadas.

O que pode surgir de resposta dos alunos:

= Matriz serve para representar tabelas.
= Matriz pode ser representada entre colchetes ou parénteses;
= Matrizes tem um numero de linhas e de colunas;

= O numero de linhas é representado por m e o de colunas por n, e m X n é a ordem da
matriz.

Depois serdo passadas no Datashow alguns tipos de matrizes, onde sera pedido que os
alunos identifiqguem os aspectos que as diferenciam, por exemplo: ordem, elementos, nomes
especificos entre outras caracteristicas destas.

Serd passado o seguinte quadro com matrizes.

3
. e e 74 23
(-1 5 10] gf ﬁf} jé] IE 2 11
31 912
0
1y @z Qg3 > Qp
1000 Azy Qzz Qdz3z ' zp
[ﬂ 0 0100 A3y Qzz A3z Qap
00 0010 . PR :
D n ﬂ 1 a?ll[ ﬂ"li ﬂ"l.‘l ﬂl'r!”

Com essas matrizes, é esperado que os alunos identifiquem as matrizes, linha, coluna,
quadrada, nula, identidade e a matriz genérica; e também destaguem a ordem destas e
justifiguem porque cada matriz tem estes nomes.

Espera se que esta parte utilize 20 minutos da aula.

A partir dai, visto algumas noc¢des que os alunos tem sobre matrizes; serd apresentada
a Tarefa 1 aos alunos. Esta serd lida com a turma e explicada, tirando as possiveis duvidas que
os alunos tém em relacdo a estd. Logo apds sera pedido que os alunos se reinam em duplas
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para a resolucdo da tarefa, a qual sera acompanhada pela professora estagidria durante a
resolugao.

Como estd se trata de uma tarefa para revisdo de conteudo, pode ser que os alunos
tenham bem compreendidos os conceitos que serdo abordados; mas se por acaso eles néo
tenham compreendido bem, esta pode ser vista como uma segunda forma dos mesmos
buscarem compreender os conceitos. Sendo assim podem surgir duvidas como, por exemplo:
0 que é uma matriz? O que significa ordem de uma matriz? O que quer dizer caracteristica de
uma matriz? O que significa (a;;)? Porque ndo pode sé somar os elementos e colocar o
resultado do lado? O que quer dizer escalar? Estas e entre outras perguntas.

Assim a professora estagidria devera sanar essas duvidas, mas sem dar a resposta do
que é pedido na tarefa ao aluno, ndo impedindo o processo de construgdo de conhecimento
do aluno, mas sim o auxiliando para que ele conclua suas ideias, sequindo assim a metodologia
das tarefas, e deixando que o aluno construa suas conjecturas por meio de um processo de
inquirigdo que permita isso.

Resolugdio da Tarefa 1

1) Uma familia resolveu registrar o consumo de trés alimentos (em quilogramas) no periodo
de trés meses. Para isso, utilizou uma tabela para organizar os dados; os quais foram
dispostos da seguinte maneira:

Janeiro | Fevereiro | Marco
Arroz 6 4 5
Feijao 4 8 6
Carne 5 7 10

Com base neste quadro, responda:
a) Quais os tipos de matrizes que podem ser construidas a partir deste quadro?
Represente-as, e indique a ordem destas matrizes.
As possiveis matrizes a partir do quadro sGo:

6 4 5

4 8 6 ‘ Matriz de ordem 3 X 3, trés linhas e trés colunas.

5 7 10

[6] [4]1 [ 5

4‘ [8‘ [ 6 ] Sdo matrizes de ordem 3 X 1, trés linhas e uma coluna.
51 171 110

6 4 5]
[4 8 6] Sdo matrizes de ordem 1 X 3, uma linha e trés colunas.
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5486][64

7
4
X
4 g 5 7 10 5 7 10] Sdo matrizes de ordem 2 X 3, duas linhas e trés colunas.
4

6
[4 8] [ ] [ ] Sdo matrizes de ordem 3 X 2, trés linhas e duas colunas.
7 101 5 10

b) Considerando as matrizes obtidas no item (a), estas recebem algum nome especifico?
Ha alguma caracteristica entre estas matrizes? Descreva.
Nesse item espera-se que os alunos identifiquem e escrevam os nomes das matrizes. Que séo:

coluna, linha, quadrada e também que eles observem e relacionem as matrizes:

6
4] [6 4 5] Onde destas uma é transposta a outra, explicando a partir destas a relagdo

5
entre os elementos.

c) Considerando a matriz 3 X 3, obtida a partir do quadro, descreva o valor posicional
(a;;) da quantidade de feijdo consumida em janeiro, de carne em fevereiro e de arroz
em marco.

Pode surgir como resposta; feijéo = 4, carne = 7 e arroz = 5, ou também feijéo = a,4, carne =
as, e 0arroz = aq3.

d) E possivel obter o total da quantidade consumida de cada alimento? Represente e

explique seu raciocinio.

6 4 5
[4 8 6 ‘ Pode acontecer que os alunos pequem a matriz com todos os elementos somem

5 7 10
cada linha, que serd correspondente a cada alimento, e respondam da seguinte forma: arroz

=15 kg, feijdo = 18 kg e carne = 22 kg.
Mas também pode ocorrer que eles respondam da seguinte forma:

6 4 15
41 + |8 = 118
5 7 10 22

e) Considerando que a familia a cada trimestre consome a mesma quantidade de
alimento, ou seja, a quantidade de alimento consumida se repete a cada trés meses.
Qual vai ser o total de cada alimento consumido pela familia em um ano?
Primeira situacdo:
Somando cada més, como janeiro = abril = julho = outubro, e assim com os outros meses
teremos: Parao arroz: 6+6+6+6=24 4+4+4+4=16 5+5+5+5=20
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Sendo assim o total de arroz serd: 24 + 16 + 20 = 60.

Para o feijGo: 4+4+4+4=16 8+8+8+8=32 6+6+6+6=24
Sendo assim o total de feijdo serd: 16 + 32 + 24 = 72.

Paraacarne:5+5+5+5=20 7+7+7+7=28 10+10+10+10=40
Sendo assim, o total de carne serd: 20 + 28 + 40 = 88.

Assim concluindo que durante o ano serdo consumidos 60 kg de arroz, 72 kg de feijéo e 88 kg
de carne.

Segunda situagdo:
Considerando que sdo 4 trimestres, basta calcular cada elemento da matriz por 4, dividir em

matrizes colunas, e somar o valor obtendo o que foi gasto no ano.

6 4 5] [4><6 4 x4 4><5] [24- 16 20]

4xX[4 8 6 4x4 4x8 4X6 16 32 24

5 7 10 4x5 4x7 4x10 20 28 40
24 16 20 60
Assim: 16| + (32| + |24| = [72], onde a matriz resultante contém os dados de consumo
20 28 10 88

de alimento do ano todo. Que séo arroz = 60 kg, feijdo = 72 kg e carne = 88kg.

f) Considerando que a familia toda estava de férias, e resolveu viajar durante todo o més
de junho, logo ela ndo precisou comprar os alimentos durante este més para consumo
em casa. Qual o valor que a familia gastard com cada alimento durante o ano?

A primeira situa¢do que pode acontecer é:

Somando o consumo dos meses e desconsiderando o més de junho teremos:
Paraoarroz:6+6+6+6=24 4+4+4+4=16 5+5+5=15

Sendo assim o total de arroz serd: 24 + 16 + 15 = 55.

Para o feijGio: 4+4+4+4=16 8+8+8+8=32 6+6+6=18
Sendo assim o total de feijdo serd: 16 + 32 + 18 = 66.

Paraacarne:5+5+5+5=20 7+7+7+7=28 10+10+10=30
Sendo assim, o total de carne serd: 20 + 28 + 30 = 78.

Com isso temos que o total de alimentos consumidos durante o ano serd de: 55 kg de arroz,
66 kg de feijdo e 78 kg de carne, desconsiderando o més de junho.
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Segunda situagéo.
Pode se obter o resultado pegando a matriz resultante do item anterior e diminuir a matriz
correspondente ao més de junho, que nesse caso é igual a matriz de alimentos consumidos no

60 5 55
72| — | 6| = |66
88 10 78

A matriz resultante nesta resolugdo, contém o total de alimentos consumidos no ano,

més de margo.

desconsiderando o més de junho. Que resultou em 55 kg de arroz, 66 kg de feijdo e 78 kg de
carne.

Esta tarefa tem como objetivo no item (a) que os alunos possam perceber que através
do quadro |Ihes apresentado na situacdo é possivel eles estabelecer mais do que uma matriz,
nao somente representando a matriz total, considerando todos os termos do quadro; mas que
também além desta, e dependendo do que lhes é pedido, é possivel também representar
matriz coluna e matriz linha, de acordo com as informagdes que eles tém. Juntamente coma
a representacdo de cada matriz, espera se que os alunos escrevam a ordem das mesmas,
explicando que isto acontece devido ao numero de linhas e colunas que cada uma tem.

No item (b), pretende-se que os alunos escrevam o nome especifico das matrizes que
obtiveram no item (a) (as que tiverem) e, além disso, que eles observem e identifiquem as
matrizes que sdo transpostas, escrevendo a relacdo que ha entre elas, entre ordem e
elementos, por exemplo.

No item (c) da tarefa, pretende-se que os alunos observem a posicdo (valor posicional)
de cada elemento pedido, argumentando o porqué de cada um deles tem esse valor
posicional. No item (d), espera-se que os alunos representem trés matrizes coluna. Cada uma
delas representa a quantidade de alimentos consumida em cada més, de modo que a soma
destas matrizes representard o total de alimentos consumidos ao longo de trés meses.

No item (e) da tarefa é esperado que os alunos entendam o sentido em que foi posta
aigualdade entre os meses e que eles relacionem com o total de trimestres no ano, chegando,
assim, a um valor que deverd multiplicar todos os elementos para obter valores que
representem o consumo durante o ano. Para isso é esperado que eles representem essa
multiplicacdo em forma matricial, obtendo assim o conceito de multiplicacdo por escalar. A
partir desta multiplicacdo eles terdo uma matriz onde estdo representados dados dos quatro
trimestres. Além disso, os alunos terdo que fazer a somado do consumo de cada alimento para
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obter a quantidade no ano. Terdo que dividir a matriz 3 X 3 em trés matriz coluna, para assim
conseguir realizar a soma e obter o consumo de cada alimento no ano.

No item (f) da tarefa, é esperado que os alunos compreendam que para eles consigam
a quantidade de alimentos no ano, desconsiderando o més de junho, basta eles encontrem a
matriz que representa o consumo neste més, e diminuam a mesma da matriz obtida no item
anterior.

O ultimo item da questdo serd utilizado para trabalhar a operacdo e subtracdo de
matrizes.

Apresentagdo e discussdo

Serdao escolhidos alguns grupos para que apresentem suas resolucdes. Serdo
escolhidas as duplas de acordo com as resolugdes que obtiveram da tarefa, estas serdao
analisadas pela professora estagiaria em que, ndo necessariamente, cada dupla vai apresentar
todas as questdes da tarefa, estas podem vir a expor suas ideias de somente um dos itens da
mesma. Serdo escolhidas para apresentar, as duplas que tiverem resolvido a tarefa de forma
mais completa, deixando claros os processos que utilizaram para resolu¢cdao, bem como sua
explicacao.

Serdo feitas as apresentagdes dos itens da tarefa pelas duplas escolhidas, em que serdo
discutidas as resolu¢des com a turma, que serdo contrapostas as diferentes resolucdes, para
gue assim os alunos consigam observar, a partir do que foi apresentado, as diferencas das
matrizes, e compreendam o conceito de matriz, referido a ordem, elementos, relagao,
operacgles entre outros.

Serd pedido que cada dupla escolhida escreva sua resolugéio no quadro, e expliquem
suas respostas e as ideias que tiveram para chegar nas mesmas.

Apds a apresentac¢do de cada dupla, a professora estagidria perguntard aos demais
alunos se “Mais alguém chegou ao mesmo resultado?”. Se sim, serd questionado a estes
“Quais as ideias que vocés tiveram para resolver desta forma?”. Para que os alunos
contribuam uns com os outros no processo de aprendizagem. Caso os alunos ndo queiram
partilhar suas ideias, a professora estagidria tentard expor possiveis ideias de outras duplas
obtidas durante a resolugdo, a qual foi acompanhada pela professora.

Também serd questionado se os alunos “Chegardo a alguma resposta diferente?” Em
caso negativo, dar-se-d continuidade as proximas apresentacbes. Mas, se uma ou mais duplas,
tiverem feito de maneira diferente, vai ser pedido a essas, para apresentarem e explicarem
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suas solugbes aos demais, em sequida serd feita uma discussé@o a fim de se estabelecer qual
era a ideia geral que precisava chegar.

Neste processo pode surgir como duvidas dos alunos, caso algum grupo apresente
resolugdo diferente, por exemplo: “Porque eles fizeram diferente?”, “Estd certo o que eles
fizeram? Ndo teria que ser todas respostas iguais?”. Neste caso a professora estagidria terd
que analisar cada questdo, e verificar se os procedimentos usados pelas duplas estdo
coerentes, e se também poderdo ser validados, lembrando que nem sempre as respostas tem
que ser iguais, ou seja, que terd que ter o mesmo processo de resolugdo, o importante é a
compreens@o que cada um terd dos conceitos.

Estas questdes serdo feitas apds a apresentacdo de cada item, relacionado com o que
foi pedido no mesmo, para assim observar o que os alunos consequirdo entender a partir
destes, e se alcangaram o objetivo da tarefa.

E esperado que a parte das apresentacdes leve cerca de 30 minutos.

Sistematizacéo

Apds essa etapa da aula a professora estagidria ira sistematizar os conceitos e
definicdes que foram abordados na tarefa anterior. Para isso sera pedido a participac¢ao dos
alunos, para assim poder ter nogdo da compreensao que os alunos tiveram a partir da tarefa
realizada. Apds isso, sera entregue aos alunos uma folha com as definicdes/conceitos
abordados na tarefa (quadro abaixo), para que os alunos ndo necessitem copiar.

MATRIZES

Denomina-se matriz m X n uma tabela retangular formada por m-n ndmeros reais,

dispostos em m linhas e n colunas.
MATRIZ LINHA: Uma matriz é chamada matriz linha, quando m = 1.
MATRIZ COLUNA: Uma matriz é chamada matriz coluna, quando n = 1.

MATRIZ QUADRADA: Quando m = n (nimero de linhas é igual ao nimero de colunas), diz-
se que a matriz é quadrada de ordem n X n ou simplesmente de ordem n.

MATRIZ TRANSPOSTA: Seja A uma matriz m X n. Denomina-se matriz transposta de A
(indica-se por A’) a matriz m X n cujas linhas sdo, ordenadamente, as colunas de A.

IGUALDADE DE MATRIZES: Duas matrizes A e B sao iguais se, e somente se, tem a mesma
ordem e seus elementos correspondentes sao iguais.
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ADICAO DE MATRIZES: Dados duas matrizes A e Bdo mesmo tipo m X n, denomina-se soma
da matriz A com a matriz B, que representamos porA + B, a matriz C do tipo m X n na qual
cada elemento é obtido adicionando os elementos correspondentes de A e B.

SUBTRACAO DE MATRIZES: Sendo A e B duas matrizes do tipo m X n, denomina-se
diferenga entre A e B (representada por A — B) a soma da matriz A com a matriz oposta de
B.

A—B=A+(-B)

MULTIPLICACAO DE UM NUMERO REAL (ESCALAR) POR UMA MATRIZ: Se A é uma matriz
m X n, de elementos a;; € X € um numero real, entdo < A € uma matriz m X n cujos

elementos sdo « a;;.
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